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1.8

Lad f: C—C, f(z+iy) =u(x)+iv(y), u,v: R— R. Viskal da vise, at
f(2) er pa formen f(z) =Az+¢, AeR, ceC.

Da f er holomorf i C, er f specielt differentiabel i hele C og Cauchy-
Riemanns differentialligninger er opfyldt, jevnfgr 1.6. Men da u kun af-
haenger af z, og v kun afhaenger af y, kan f/(z) ikke afhaenge af nogen af
dem, da Cauchy-Riemanns differentialligninger ellers ikke ville veere opfyldt.
Derfor ma f’(z) veere konstant, altsa f'(z) =\, A € R.

Men ifplge 1.6 er sa

F(2) = (@) =v'(y) = A€ R.
Da vi nu er kommet tilbage til det reelle tilfeelde, ma

W(x)=A=ulx)=+a, a€R
V(y)=A=v(y) = y+0b, beR.

Vender vi nu tilbage til f(z), far vi, at
fz)=u(x)+iv(y) = Ar+a)+i( Ay +b) = ANz +iy) + (a+ bi) = Az + ¢,
hvor z = x + iy, og c = a + 1b.

1.10
a)

Vi udleder de to formler under gentagen brug af Fulers formler:

eizlfe‘izl eiz2+e‘iz2 eizlJre_iZl 51122*6_”2
sin 21 cos 29 + cos 21 sinzp = - . + : ;
21 2 2 21
2ei(z1+22) _ 2e*i(21+22)
41
ei(21+22) _ ei(zl-‘rZQ)
21

= sin(z1 + 22).
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= cos(z1 + 22).

b)

Og til sidst idiotformlen for komplekse tal (igen under brug af Eulers form-
ler):
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